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Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

Propriedades basicas dos determinantes:
(a) Se A e uma matriz n x n e k um escalar, entao

det(kA) = k" det(A)

(b) Se A e B sao matrizes quadradas n x n, entao

det(AB) = det(A)det(B)



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.
Propriedades basicas dos determinantes:

(¢) Uma matriz quadrada A € invertivel se,

e somente se, det(A) # 0

]
det( 4)

(d) Se A é invertivel, entdo det(A ™) =



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

Expansao em co-fatores; Regra de Cramer

Se A é uma matriz quadrada, entao o determinante

menor do elemento ajj, denotado por Mjj, € definido

pelo determinante da submatriz que sobra quando a i-
ésima linha e a j-ésima coluna de A sao retiradas.

O numero (-1)f+j Mij, denotado por Cjj, € chamado de
co-fator de gjj.

Ex.: Encontrando determinantes menores e co-fatores



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

3 ] - 4]
Seja A=| 2 5 6
_ | 4 8_
7 S 6] 40- 24 = 16
Enta 1V = = G- /4= r
Ntao, 11 h 4 8

r . | |
C. = (- )" | = (-1)%16= 16
11 8




Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

-4
M., = - 184 8= 26,
6-
3 -4
C,=(-1)3%2 ;. = (-1)°26= -26




Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

Calculando um determinante segundo os seus

co-fatores:

Seja A = (aj;) uma matriz n x n. Entéo

det(4)= a,C,+ a,C,,+ ..+ a,C, ou

det(4A)= a,,C,,+ a,,C,, + ..+ a, C

nl



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

3 1 0
Ex.: SejaA=|-2 -4 3 |.Entdo
5 4 -2
3 ] 0
dEt(:i) = |~ 2 - —I- 3 =

A
4
I
-2

-4 3] [-2 3 -2 -4
= 3 - 1 + 0
4 -2 5 -2 5 4

3(-4)-1(-11)+ 0(12)= - 12+ 11= -1



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

3 S -2 6]

2 -1
Ex.: Calcule det(A) onde A =

Operando com linhas e expandindo em co-fatores,

nos obtemos:



Algebra Linear

Modulo Il — Determinantes. Menores e co-fatores.

3 s -2 6 |0 -1 1 3
l 2 -1 1 | 2 -1 1]
2 4 1 5] |0 0 3 3|
3 7 5 3 0 1 8 0
-1 1 3 -1 1 3
10 3 3/=- 0 3 3|
1 8 0 0 9 3
(1)33 18
9 3|




Algebra Linear

Consideremos um sistema de equacoes lineares
com n equacoes e n incégnitas, na sua forma
geneérica:

AX =B

Seja D o determinante da matriz A formada pelos

coeficientes das incognitas.



Algebra Linear

Seja D; o determinante da matriz que se obtém
do sistema dado, substituindo a coluna dos
coeficientes da incognita x;, pelos termos

independentes by, b,, ..., by

A regra de Cramer diz que:

D, D, D, D,
X, = —. JCZZ —., X =—., ..... X. = —

D D D "D




Algebra Linear

Xt y=15
Ex.: Considere o sistema
x-y=1
1 1 51 ]
A1 Al__l 1 f2 =
det( A4 -6 det( 4 - 4
X = ( l): _3 y: ( 2):




Algebra Linear

Xt yt+z=9
Ex.: Considere o sistema { X+ Y- z =1
X-y+tz=
A=[1 1 -1| A= ? 11 _11 Lo et(4,)
1 -1 5 1 1 det(A)




Algebra Linear

1 9 1 1 1 9

A, =11 1 -1| As=1|1 1 1
1 5 1 1 -1 5
~det(4,) det(4;)
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Sao momentos de de

Ha momento na sua vida, que vocé nao aproveita, e passa na
inutilidade ou se compro oS erros, que
produqu? ,afltgées f/dores shtw)nta para vocé mesmo.
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Surgem, tambem e ressurgem momentos que o convocam a

A

s _{~7lberdade¥‘1§gﬂlma paz.

Indlspensa\zel saber utilizar as licées do evangelha.em cada
momento da existéncia-fisica;afim de poder fruir: as-
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~ Algebra Linear

A vida lhe oferece, a cada ins
que vocé ton

E cada decisao tomada, definira.seu proximo momento.

Se a dec;sao for fe’l:z seus momentos futuros lhe trardo
fel:c:da#lﬁ"'s‘e ndoy/ as hﬂﬂ:‘;%gmntes Ihe darao noticias

-—'--!_.-_-.n- -
- -

Wi ° . ,r"‘" de_sagradavel .

-—— —— —

Ass:m éa v:da' télta dE'mmﬁentos —-Momen‘tes de decisao...
Que seja es'"ter portanto,.o.seu.momento.de decisao feliz...

P e — ———— - — — - e e o N . -

omentos para

b w—— -- I~
g -

- Mofffento de Deciséo; MEWISCO através
de Dlvaldo Franco, ed LEAL.

e "___:-H e —— —  Chueamcai gl N T —— =




	Slide 1
	Slide 2
	Slide 3
	Slide 4
	Slide 5
	Slide 6
	Slide 7
	Slide 8
	Slide 9
	Slide 10
	Slide 11
	Slide 12
	Slide 13
	Slide 14
	Slide 15
	Slide 16
	Slide 17

